S. Boldo et S. Le Roux Le 8 décembre 2004

Corrigé du TD de logique n’10
Modeéles

Exercice 1: Interprétation

i ii. iii. iv. V.
(@) | oui | oui | non | oui | non
() | oui | non | non | non | oui
(¢) | oui | oui | oui | non | non

Exercice 2 : Satisfaction

)V (xxz+1#0) AV (x#0—x xz #£0)
2)dedyr xy#yxax

3)dx (zxx+1=0) A Ve (x#0—x xz#0)

Exercice 3 : Nombre d’éléments

) ep=3z1...0n N\ipjai # 2
), =31 ... Yy V;y=2a4
3°) on A Yn

Exercice 4 : Théorie des groupes
19 (Z, (ntr — 0;7'+— —; 4+ + +)) est un modele de G et GA.

2)GFYaVylzxy=e=a =y ) (v-1)?
Graexy=c=ax=y! (—-I)
Grxy=ckao=y ! (eltn),(trans)
Grsxy=chkaosxe=y ! (inv),(cptb-*),(trans)
Grrxy=ckaox(yxy ')=y! (assoc),(trans)
Gaxy=chk (zxy)xy t=y! (eltn),(trans)
Grxy=ck (zxy)xy t=cxy! (cptb-*)
Grxxy=chk(x*xy)=¢ (hyp)
C.Q.E.D.
3°) GAFVavy((zy) ' =2y ™) (v-1)?
GAF (zy) "t =2ty (sym),2")
GAF (7t sy ™) x(zxy) =¢ (comm),(cptb-*)
GAF (y ' va ) x(zxy) =¢ (assoc)
GAFy s (2 s (zxy)) =¢ (assoc)
GAFy s (e xa)xy)) =¢ (inv),(cptb-¥)
GAFy lx(exy)=c¢ (eltn),(cptb-*)
XY =& (inv)
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4G EVaVy(x xy =y*x) (v-I)2
Ghaxy=yxux (cptb-¥)
Gr(xxy)*x(xxy) = (yxx)* (v*y) (),(trans)
Ghe=(y*z)*(v*y) (assoc)?
Ghre=yx((xxx)*y) ('), (cptb-*)2
G'Fe=yx(exy) (eltn),(cptb-*)
Gre=yxy (sym),()
C.Q.E.D.
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