
S. Boldo et S. Le Roux Le 5 janvier 2005

Corrigé du TD de logique n˚
Logique épistémique

Exercice 1 : Les femmes de Bagdad
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Exercice 2 : Tu sais ou tu sais pas ?

Ki(ϕ ∧ ψ → ϕ) → Ki(ϕ ∧ ψ) → Kiϕ
C+dist

ϕ ∧ ψ → ϕ
cl

Ki(ϕ ∧ ψ → ϕ)
gen

Ki(ϕ ∧ ψ) → Kiϕ
MP

Idem

Ki(ϕ ∧ ψ) → Kiψ

Ki(ϕ ∧ ψ) → Kiϕ ∧ Kiψ
And3

Ki(ϕ → ψ → ϕ ∧ ψ)
gen,Cl

Ki(ϕ → ψ → ϕ ∧ ψ) → Kiϕ → Ki(ψ → ϕ ∧ ψ)
C,Dist

Kiϕ → Ki(ψ → ϕ ∧ ψ)
MP

Ki(ψ → ϕ ∧ ψ) → Kiψ → Ki(ϕ ∧ ψ)
C,Dist

(Kiϕ → Ki(ψ → ϕ ∧ ψ)) → Kiϕ → Kiψ → Ki(ϕ ∧ ψ)
Simpl

Kiϕ → Kiψ → Ki(ϕ ∧ ψ)
MP

Kiϕ ∧ Kiψ → Ki(ϕ ∧ ψ)
Dbl,Cut2,Cl2
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Ki(ϕ→ ϕ∨ψ)
Gen,Cl

Ki(ϕ→ ϕ∨ψ) → Kiϕ→ Ki(ϕ∨ψ)
C,dist

Kiϕ→ Ki(ϕ∨ψ)
MP

Idem

Kiψ → Ki(ϕ∨ψ)

Kiϕ∨Kiψ → Ki(ϕ∨ψ)
Or3

Exercice 3 : Britain’s Plain English Campaign (www.plainenglish.co.uk)

∃ϕKweKweϕ ∧ ∃ϕKwe¬Kweϕ ∧ ∃ϕ¬Kwe¬Kweϕ

Notons T le vrai (par exemple a→ a).

T
Cl

KweT
Gen

KweKweT
Gen

¬Kwe⊥ = Kwe⊥ → ⊥
Conn

Kwe¬Kwe⊥
Gen

Kwe¬KweT → ¬KweT
Conn

T
Cl

KweT
Gen

KweT → (KweT → ⊥) → ⊥
Cl

¬KweT → ⊥ = (KweT → ⊥) → ⊥
MP

¬Kwe¬KweT = Kwe¬KweT → ⊥
Cut

Exercice 4 : Logique déontique

Ki¬ϕ→ KiKi¬ϕ
I+

KiKi¬ϕ→ Ki(¬¬Ki¬ϕ)
MP,C,Distr,Cl

Ki¬ϕ→ Ki(¬¬Ki¬ϕ)
Cut

¬Ki(¬¬Ki¬ϕ) → ¬Ki¬ϕ
Contrap,Cl

BiBiϕ→ Biϕ
=

¬Ki¬ϕ→ Ki¬Ki¬ϕ
I−

Ki¬Ki¬ϕ→ Ki(¬¬¬Ki¬ϕ)
MP,C,Distr,Cl

¬Ki¬ϕ→ Ki(¬¬¬Ki¬ϕ)
Cut

¬Ki(¬¬¬Ki¬ϕ) → ¬¬Ki¬ϕ
Contrap,Cl

Bi¬Biϕ→ ¬Biϕ
=

Ki¬ϕ→ ¬ϕ
connai

¬¬Ki¬ϕ→ ¬ϕ
Cut,Cl

¬Biϕ→ ¬ϕ
=
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