S. Boldo et S. Le Roux Le 13 octobre 2004

Corrigé du TD de logique n°3

Déduction naturelle

Exercice 1: Logique minimale

Cf feuille précédente.

Exercice 2 : La déduction naturelle, c’est plus facile que Hilbert
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Exercice 3 : Affaiblissement
C’est évident : il suffit de rajouter a tous les jugements de 'arbre de démonstration de

I' - ¢ les hypotheses de A et on obtient un arbre de démonstration de I', A F ¢.

Exercice 4 : Quelques démonstrations en déduction naturelle
(hyp)
)

-E-2
A (gAT) F pA(gAr

PA(gAT) = pA(gAr
pA(gAT) E gAr

(hyp)
)

l_
pA@AT) E pAGAT) (A E-B (A-E-1 (AE-2)
pA(gAT) Fp A CTATD L IS 7 U740 Lk A
pA(gAr) E (pAg) pNarr)
PA(gAT) F (pAg)AT (—-)
= pA(gAT)—(pAg) AT
h
pV(gAT), gAr E gAr (hyP)
F (hyp) F (A-E-T)
(yp) pV(ghr)pp o PVaAT)anr g
pV(gAr) FpV(gAr) " pV(gAr),pk pVg pV(gAT), gAr - pVq B idem
pV(gAr) F pVq pV(gAr) F pVr D
pV(gAr) = (pVg)A(pVr) (oD
= pV(gAr)—(pVa)A(pVr)
(hyp) (hyp)
I',—p,pk—p I',-p,ptp
(—-E)
I,—p,pk- L
(efqs.)
I'—p.phg
(hyp) = (—=-D)
(hyp) (ypy P (P—0)—p L, -php—g )
I'kpv—p I',pkp I',-pkp
(V-E)
[ =pV-p, (p—g)—phkp
(=D
pVop - ((p—q)—p)—p o
= (pv=p)—(((p—a)—p)—p)
h h
. )F E— ( yp)F }_p(( y;_)é)
Tk—q " T'kgq o
I'=p—q¢—-gpt L (o) prémisse  prémisse
p—q¢,~qF p (o) Frb—q FTEq
p—qk —g——p (oD L efas)
= (p—q)—(~g—-p) L'kp
-2/4- ENS Lyon - L3

Cours de P. Lescanne



S. Boldo et S. Le Roux Logique — Corrigé du TDn’3 Le 13 octobre 2004

Exercice 5 : Déduction naturelle classique
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