S. Boldo et S. Le Roux Le 24 novembre 2004

Corrigé du TD de logique n°S8

Logique combinatoire

Exercice 1: Logique combinatoire

1°) SK ne contient pas de CL-rédex donc c’est une forme CL-normale.

En revanche, [SK]y = SK—2»\yz.z n’est pas en forme #-normale.

2°) SK = (Azyz.22(y2)) Azy.z)—=Ayz. Auv.a) 2(yz) ——Myz.z et

Kl = (A\zy.z)(Az.2) = Ay.(Az.2) = Ayz.z. Donc SK =5 KI.

SK et KI sont des formes CL-normales différentes donc SK #.; KI.

3°) P = S(K(SII))(K(SII)) n"a pas de CL-rédex donc est en forme CL-normale.
On pose w = Sll; ona Sll = (Azyz.z2(yz))l—>Az.12(12) s Az 22,

Donc [P]x = S(K(SIN)(K(SIT)) = S(Kw)(Kw) =

(Azyz.zz(yz2)) (Kw) (Kw)— Az Kwz(Kwz) 2 Az.ww—> 2.0

(Y n’ayant pas de forme (3-normale, [P] non plus.

4°) [AxzM]er = [z].[Wcr = [2].[]ece[]cr = [z].1T = KII

Or KII-%1 donc la forme normale de [Az.l]¢; estI.

[Az.1]cL = [z].I = KI est en forme normale donc pas de réduction possible.

5°) Gs(©2) est un cycle simple. [Q2]c;, = SII(SII) donc Gcr(£2) admet une infinité de cycles de
réduction.

Exercice 2 : Généalogie (science de trouver des ancétres communs)

1°) C’est évident par confluence de f3 : si Lo M-24N et L—ﬁ»P, alors P-2sRet N —ﬁ»R,
mais comme N est une forme $-normale, N = R.
2°) Ces termes ont les ancétres communs suivants :

- (\yz.(A\g.zq)y)ba

- (Az.(Ay.yz)z)c

- (A\yz.(Aq.q)yz)be

— (A\yz.(Aqg.qq9)(y2))be

- (Ayz.(Ag.q)(yz))be

— Ces deux termes ne sont pas joignables (KQI—2»{KQI, Q} et KIN—5{KI, 1}. 3 étant

confluente, ils ne peuvent avoir d’ancétre commun.
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