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Logique – TD n˚
λ-calcul – types simples

Rappels de cours : Types simples

Les types simples sont définis ainsi, étant donné un ensemble V de variables de type :

σ, τ ::= α | σ−→τ (α ∈ V)

Les règles d’inférence de type sont :

Γ, x : σ ⊢ x : σ
(var)

Γ, x : σ ⊢ M : τ

Γ ⊢ λx.M : σ−→τ
(abs)

Γ ⊢ M : σ−→τ Γ ⊢ N : σ

Γ ⊢ MN : τ
(app)

On rappelle la définition de certains termes spéciaux :
K = λx.λy.x S = λx.λy.λz.xz(yz) I = λx.x T = λx.λy.x F = λx.λy.y.

Exercice 1 : Types simples

1˚) Typer I.
2˚) Typer SKK (Conseil : commencer par typer K et S).
3˚) Vérifier que SKK

β
−→→I. Selon vous, que fait la β-réduction aux démonstrations ?

4˚) Trouver un λ-terme de type B : (α−→β)−→(γ−→α)−→γ−→β.
5˚) Typer λx.λy.λz.λw.x(yw)w(zw).
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